Egzamin z funkcji analitycznych 29 VII 2020

To jest czes¢ obowigzkowa, na ktorej napisanie jest 80 minut, czyli do 11:20.
Prosze o samodzielng prace. Prosze wysta¢ zdjecia lub skany rozwigzan zadan
oraz wszystkich brudnopiséw (oznaczonych wyraznie jako brudnopis)
mailem do 11:25. Zadania z czesci B pojawig si¢ o 11:35.

Odpowiedzi nalezy uzasadnia¢. Powodzenia!

1.

. Czy istnieje funkcja catkowita, ktéra ma zera tylko w punktach postaci (a) z, =n — =

. Korzystajac z twierdzenia o residuach oblicz catke /

Przypomnij rozwinigcie funkcji cos w szereg potegowy. Oblicz sin(2i + %), wynik przed-
staw w postaci algebraicznej (x + yi, z,y € R) bez uzycia .

Przypomnij definicje indeksu. Korzystajac ze znanych wlasnosci indeksu, oblicz Ind, (2),
jesli y(t) = 1+ 2e™ %, gdzie t € [0, 27].

. Funkcja f : D(2,3) — D(2,3) jest holomorficzna. Uzasadnij, ze |f”(2)] < 1. A jaka

nieréwnosé spetia | f®)(1)|? Wskazéwka. Nieréwnosci Cauchy’ego.

1.
n?

(b) z, = e ™ gdzien =1,2,....
Sformutuj twierdzenie o odwzorowaniu otwartym.

Podaj przyktady funkcji fi, fa, f3 € H(D'(a, 1)), ktére w punkcie a maja, odpowiednio:
(1) osobliwosé¢ pozorna; (2) biegun rzedu 3; (3) osobliwo$¢ istotna.

Przypomnij réwnania Cauchy—Riemanna (w jakiejkolwiek wersji). Sprawdz, ze spetnia
je funkcja f(2) = z(z — 3).
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Zadanie 8 jest za 10 punktow, a pozostale po 3 punkty, tacznie do zdobycia jest 31 punktow.



