Matematyka 1 (Wydzial Architektury)

Najwazniejsze calki
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Calkowanie przez czesci
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Calkowanie przez podstawianie
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Przy calce nieoznaczonej pamietamy, by na koniec wroci¢ do pierwotnej zmiennej.
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Przy calce oznaczonej pamietamy, by zmieni¢ rowniez granice catkowania.



Matematyka 1 (Wydzial Architektury)

Zastosowania geometryczne calek

I Pole figury ograniczonej dwoma wykresami funkcji ({z € [a, 0], f(x) <y < g(2)}):
b
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IT Pole obszaru ograniczonego krzywa we wspotrzednych biegunowych (0 <r < f(p), ¢ € [a, b]):
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[II Dtugos¢ krzywej zadanej rownaniem y = f(z), = € [a, b]:
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IV Dtugos¢ krzywej zadanej parametrycznie (x = z(t),y = y(t), t € [a, b]):
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V Dtugosé¢ krzywej zadanej we wspohrzednych biegunowych (r = f(¢); ¢ € [a, b]):
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VI Objetosé (V) i pole powierzchni (X) bryly powstalej przez obrot figury {x € [a,0];0 <y < f(z)}

e wokot osi poziomej (OX):
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e woko! osi pionowej (OY):

V= QW/abZEf(ZL’)dZI}
zzgw/abxmdx



