
Matematyka 2 (Wydziaª Architektury)
Zastosowania caªek podwójnych

I Pole obszaru D na pªaszczy¹nie:

S =

∫∫
D

1dxdy.

II Obj¦to±¢ bryªy ograniczonej wykresami dwóch funkcji na obszarze D (czyli zadanej jako zbiór

{(x, y, z) : f(x, y) ≤ z ≤ g(x, y); (x, y) ∈ D}).

V =

∫∫
D

(g(x, y)− f(x, y))dxdy.

III Powierzchnia pªata wykresu funkcji (z = f(x, y), (x, y) ∈ D):

Σ =

∫∫
D

√
1 + (f ′

x)2 + (f ′
y)

2 dxdy.

IV Masa obszaru D o g¦sto±ci powierzchniowej ρ(x, y):

m =

∫∫
D

ρ(x, y)dxdy.

V Wspóªrz¦dne ±rodka masy obszaru D o g¦sto±ci powierzchniowej ρ(x, y):

sx =

∫∫
D

xρ(x, y)dxdy∫∫
D

ρ(x, y)dxdy
, sy =

∫∫
D

yρ(x, y)dxdy∫∫
D

ρ(x, y)dxdy
.


