10.

Algebra abstrakcyjna
Lista 8

. Udowodnié, ze jesli I, J sa ideatami pierscienia R, to I + J oraz I N J sa tez ideatami R.

. W pierécieniu liczb calkowitych wyznaczy¢ idealy: (3) + (7), (4) + (6), (3) N (7), (4) N (6).

Udowodnié, ze jesli m,n sa wzglednie pierwsze, to Zyn = Zuy X L.

Wykazaé, ze M = {x(2+1) : x € Z[i]} jest idealem maksymalnym pierscienia Z][i]. Ile elementéw
ma ciato Z[i|/M?

Wykazaé, ze Z[i|/(5) & Zs X L.
Czy istniejg nietrywialne homomorfizmy Z[v/2] w Z[v/3]? A odwrotnie?

—1+3i
Wyznaczyé grupe elementéw odwracalnych pierscienia Zc|, gdzie ¢ = ;_ .

Wyznaczy¢ wszystkie automorfizmy pierécienia Zo @ Zy4.

Element o pierécienia catkowitego R, niezerowy i nieodwracalny, nazywa si¢ elementem pierw-
szym, jedli dla dowolnych b, ¢ € R z tego ze a|bc wynika, ze a|b lub a|c. Udowodnié, ze w pierécieniu
z jednoznacznoscig rozktadu element a jest pierwszy wtedy i tylko wtedy gdy jest nierozkladalny.

(*) Podaé przyklad pierScienia calkowitego nie bedacego cialem, ktéry nie ma elementéw nie-
rozktadalnych.



