
Przestrzenie unormowane � lista zada«

(1) Czy funkcja ‖~u‖ = min(|u1|, |u2|, ..., |un|) jest norm¡ na Rn?
(2) Czy funkcja ‖~u‖ = |u1| − |u2| jest norm¡ na R2?
(3) Czy funkcja ‖~u‖ = |u1|+ 2|u2| jest norm¡ na R2?
(4) Czy funkcja ‖~u‖ = u2

1 + u2
2 jest norm¡ na R2?

(5) Czy funkcja ‖~u‖ =
√

u2
1 + u1u2 + u2

2 jest norm¡ na R2?

(6) Czy funkcja ‖~u‖ =
√
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2 jest norm¡ na R2?

(7) Czy funkcja ‖~u‖ =
√
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1 + 2u1u2 + u2

2 jest norm¡ na R2?
(8) Sprawd¹, »e funkcja
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jest norm¡ na przestrzeni l∞ ci¡gów ograniczonych.
(9) Okre±lmy ci¡g funkcji fk ci¡gªych na przedziale [0, 1] wzorami

fk(x) = xk.

Sprawd¹, »e ci¡g fk d¡»y do funkcji stale równej 0 w normie ‖f‖1, ale nie w normie ‖f‖∞.

Miara i caªka Lebesgue'a � lista zada«

(1) Oblicz miar¦ Lebesgue'a zbioru liczb caªkowitych (na prostej, czyli jako podzbioru R).
(2) Oblicz miar¦ Lebesgue'a zbioru liczb wymiernych (na prostej, czyli jako podzbioru R).
(3) Oblicz miar¦ Lebesgue'a zbioru {(x, y) ∈ R2 : x, y ∈ [0, 1] ∩Q}.
(4) Oblicz miar¦ Lebesgue'a zbioru {(x, y) ∈ R2 : x, y ∈ [0, 1], x ∈ Q}.
(5) Oblicz miar¦ Lebesgue'a zbioru {(x, y) ∈ R2 : x, y ∈ [0, 1], x ∈ Q lub y ∈ Q}.
(6) Oblicz miar¦ Lebesgue'a zbioru {(x, y) ∈ R2 : x, y ∈ [0, 1] \Q}.
(7) Oblicz miar¦ Lebesgue'a zbioru {(x, y) ∈ R2 : x = 0}.
(8) Oblicz miar¦ Lebesgue'a zbioru {(x, y) ∈ R2 : |x|+ |y| ≤ 1}.
(9) Oblicz miar¦ Lebesgue'a zbioru {(x, y) ∈ R2 : x ∈ Q lub y ∈ Q}.


