Lista zadan nr 4: szeregi (1/2)

(1) Niech k,, bedzie scisle rosnacym ciagiem liczb naturalnych oraz
bn = ag, -+ Ak, +1 + ...+ CLkn+1_1.

Udowodnij, ze jesli szereg Z a,, jest zbiezny, to zbiezny jest rowniez szereg Z b,.
n n

(2) Sprawdz, ze w poprzednim zadaniu ze zbieznosci g b, nie wynika zbieznosc¢

n
Z a,. Udowodnij jednak, ze jesli wyrazy szeregu Zan sa nieujemne, to zbiez-
n n

nosé E b, implikuje zbieznosé E Q-
n n

(3) Czy ze zbieznosci szeregu g a, wynika zbiezno$é¢ szeregu g a?
n n

(4) Czy ze zbieznosci szeregu E a, wynika zbieznosé szeregu E a’?

n n
R P . o . ;4 a
(5) Czy ze zbieznosci szeregu E a, wynika zbiezno$¢ szeregu E —g?
n
a
Gn

n n
(6) Czy ze zbieznosci szeregu g a, wynika zbiezno$¢ szeregu g
n
n

n



ZADANIA DODATKOWE
(A) Szereg Zan o nieujemnych wyrazach jest rozbiezny, ale jego wyrazy daza do

zera. Udowodnij, ze dla dowolnego = > 0 istnieje ciag (b,) o wyrazach 01 1 taki,
+00

7e Z(bnan) = z.
n=1

(B) Szereg Zan o nieujemnych wyrazach jest rozbiezny, ale jego wyrazy daza do
zera. Udowodnij, ze dla dowolnego =z € R istnieje ciag (b,) o wyrazach —11i 1

+o0
taki, ze Z(bnan) =z

n=1
(C) Udowodnij twierdzenie Riemanna o szeregach warunkowo zbieznych.
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