Typowe elementy dowodéw w analizie

o W definicjach granic czy ciaglosci wystarczy rozwazacé ,odpowiednio male € > 0”
albo ,,odpowiednio duze M”. Na przyktad:
/\ \/ /\ la, — z| < e wtedy i tylko wtedy, gdy /\ \/ /\ la, —z| < e.
e€(0,1/2) N n>N e>0 N n>N
e W tych samych definicjach mozna zastapi¢ nieré6wnosci ostre nieréwnosciami sta-
bymi. Na przyktad:

/\ \/ /\ la, — x| < e wtedy i tylko wtedy, gdy /\ \/ /\ la, —z| <e.

e>0 N n>N e>0 N n>N
e W takich definicjach w nieréwnosciach moze tez pojawié¢ sie inna wielko$é niz e,
pod warunkiem, ze mozna uczynic¢ ja dowolnie mata. Na przyktad:

jesli /\ \/ /\ la, — x| < 3v/€, to nEIfoo a, = x;

e>0 N n>N
jesli /\\/ /\ la, — x| g— to lim a, = x;
n—-+00
k>0 N n>N
lub przeciwnie:
2
C e €
jesli lim a, =z, to /\\/ /\ la, — x| < —.
n—-+oo 3

e>0 N n>N
e Wlasnosci jednostajne (ciagtosé, zbieznos$é) sa silniejsze niz wlasnosci punktowe.
Na przyktad:

jesi AN/ ANIE=sl <o = [f(t) - f(s)| <&,
e>06>0 t s
o ANV AIt=sl <6 = |f(t) = f(s)| <.

t e>06>0 s
e Przy dwoch (lub wiecej) relacjach mozna dobiera¢ wspolne N czy 6 > 0. Na
przyktad:
jesli lim a, = x oraz lim b, =y, to /\ \/ /\ la, —z| <&, |b, —y| <e.

n—-+o0o n—-+o0o
e>0 N n>N
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