Analiza matematyczna M2 — kolokwium 1
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(2) Zbadaj zbieznosé szeregu Z ]
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(4) Szeregi Z A, Z b, oraz Z b2 sa zbieine. Czy szereg Z anb, jest zbiezny?
Rozwiazania:

(1) Na mocy reguly de I'Hospitala,
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Zbiezno$¢ szeregu Z 7 Oraz kryterium ilorazowe implikuja zbieznos¢ szeregu z zadania.
(2) Funkcja 2° — 3z + 10 jest rosnaca dla z > 2, zatem ciag In(n” — 3n+ 10) jest rosnacy dla n > 2. Wyrazy
tego ciagu sa dodatnie, zatem ciag 1/1In(n® — 3n + 10) jest malejacy. Jest on tez oczywiscie zbiezny do
zera. Zbieznos¢ szeregu z zadania jest zatem konsekwencja kryterium Leibniza.

(3) Wyrazenie pod granica to suma Riemanna funkcji ﬁ przy réwnomiernym podziale przedziatu [0, 1]
na n czedci:
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Granica rozwazanego wyrazenia jest zatem
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(4) Nie: kontrprzykladem sa ciagi wyrazow a, = T by, = 5 = Zbieznosé Zan 1 an wynika

z twierdzenia Leibniza; zbieznosé Z b2 = Z jest dobrze znanym faktem z wykladu, podobnie
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