Lista zadan nr 11: pochodne czastkowe

(1) Wyznacz pochodne czastkowe funkcji:

arctg (g) , In(+/22 + y?), In (x — y) , z¥"
x

Tty
(2) Znajdz warto$¢ najwicksza i najmniejsza funkcji f(z,y) = 2°—3zy?+42%+4y*—3x
w kole jednostkowym.

2 2
(3) Znajdz wartos¢ najwieksza i najmniejsza funkcji f(x,y) = ﬁ_;—fiyz
SVITETE _ 5

< 1w takim razie f(x,y) dgzy do zera
1+ 22 + 92 A+ +2 f(z,y) dazy
W nieskoriczonosci” — tu powotaj sie na argument przedstawiony na wyktadzie, ale go nie powtarzaj.

Wskazéwka: zauvwaz, ze |f(z,y)| <

(4) Znajdz wartos¢ najwieksza i najmniejsza funkeji f(z,y) =
jednostkowym.

2 2
(5) Znajdz warto$¢ najwieksza i najmniejsza funkcji f(z,y) = aryta w kwadra-

14224 y?
cie [0,1] x [0,1] (dla wytrwalych).
(6) Znajdz wartos¢ najwieksza i najmniejsza funkcji
f(z,y) = (2% + bay + 2y2)el#I=ll,
W tym celu:

(a) znajdz punkty podejrzane w obszarze x > 0, y > 0;

(b) znajdz punkty podejrzane w obszarze x > 0, y < 0;

(c) zauwaz, ze f(—z,—y) = f(z,y), zatem obszarow x < 0, y < 0 oraz = < 0,
y > 0 nie trzeba juz rozwazac;

(d) osobno rozwaz proste x = 0 oraz y = 0;

(e) zauwaz, ze |f(z,y)| < 3(x?+y?)e V= i w takim razie f(z,y) dazy do zera
W nieskonczonosci” (tu powolaj sie na argument przedstawiony na wyktadzie,
ale go nie powtarzaj);

(f) poréwnaj wartosci f(x,y) we wszystkich punktach podejrzanych.

(7) Powierzchnia boczna walca o promieniu podstawy 7 i wysokosci h wycinana jest
z rulonu blachy o szeroko$ci 27r; aby zrobié trzy takie walce, potrzeba prostokata
27 X (47 + 3h) (zob. rysunek). Jak dobraé¢ r i h tak, aby przy zadanej objetosci
walca 1 zminimalizowaé koszty surowca?
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