
Teoria potencjaªu procesów Markowa � zadania na zaliczenie

Niech Xt b¦dzie 3-wymiarowym ruchem Browna, za± K ustalonym zbiorem zwartym,
speªniaj¡cym warunek sto»ka wewn¦trznego (mo»emy na przykªad ustali¢, »e K jest sze-
±cianem jednostkowym, ale nie ma to wi¦kszego znaczenia). Przez TK oznaczamy czas
pierwszego tra�enia procesu Xt w K.

(1) Niech f(x) = P
x(TK < ∞). Uzasadnij, »e f jest rozwi¡zaniem zagadnienia{

∆f(x) = 0 dla x /∈ K,

f(x) = 1 dla x ∈ K,

gdzie ∆f(x) uto»samiamy z operatorem charakterystycznym Dynkina Lxf .

(2) Udowodnij, »e (zde�niowane tradycyjnie) ∆f(x) faktycznie istnieje i jest równe
Lxf dla x /∈ K.

(3) Uzasadnij, »e f(x) < 1 dla wszystkich x /∈ K.


