Analiza matematyczna — I kolokwium, zestaw A

Prosze podpisa¢ wszystkie kartki, a na pierwszej dodatkowo podaé¢ nazwisko osoby pro-
wadzacej ¢wiczenia (Kamil Kaleta lub Bartosz Langowski).

1. Wykaz, ze kresem gérnym zbioru
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jest liczba 5. Sformuluj wykorzystang definicje kresu gérnego lub wykorzystane

twierdzenie o wyznaczaniu kresu gérnego.

2. Wykorzystujac rownosé¢ lim (1 + %)” = e 1 wlasnosci granic ciagéw, oblicz granice
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3. Spelniony jest warunek
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Oblicz mozliwe wartosci granicy ciagu (a,), jesli wiadomo, ze jest on zbiezny.
Nastepnie wyznacz granice ciagu (a,), jesli dodatkowo wiadomo, ze a; = 4.

4. Dany jest rosnacy i nieograniczony cigg dodatnich liczb rzeczywistych (a,).
Ciag (x,) okreslony jest wzorami
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(a) Wykaz, ze (x,,) nie jest zbiezny do wlasciwej granicy.

(b) Wykaz, ze ciagi (9, 1) oraz (xs,) sa rosnace.

(¢) Udowodnij, ze ciag (r,) nie musi by¢ rozbiezny do nieskoriczonosci
(wskazujac odpowiedni przyktad ciagu (a,)).

Mateusz Kwasnicki



Analiza matematyczna — I kolokwium, zestaw B

Prosze podpisa¢ wszystkie kartki, a na pierwszej dodatkowo podaé¢ nazwisko osoby pro-
wadzacej ¢wiczenia (Kamil Kaleta lub Bartosz Langowski).

1. Wykaz, ze kresem dolnym zbioru

{n+1 m+1
+
m n

:n,mGN}

jest liczba 2. Sformuluj wykorzystang definicje kresu dolnego lub wykorzystane
twierdzenie o wyznaczaniu kresu dolnego.

2. Wykorzystujac rownosé lim (1+ %)” = e 1 wlasnosci granic ciggéw, oblicz granice
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3. Spelniony jest warunek

Oblicz mozliwe wartosci granicy ciagu (a,), jesli wiadomo, ze jest on zbiezny.
Nastepnie wyznacz granice ciagu (a,), jesli dodatkowo wiadomo, ze a; = 4.

4. Dany jest rosnacy i nieograniczony ciag dodatnich liczb rzeczywistych (a,,).
Ciag (z,) okreslony jest wzorami
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(a) Wykaz, ze (x,) nie jest zbiezny do wlasciwej granicy.

(b) Wykaz, ze ciagi (x2,_1) oraz (xs,) sa rosnace.

(¢) Udowodnij, ze ciag (z,,) nie musi by¢ rozbiezny do nieskoriczonosci
(wskazujac odpowiedni przyktad ciagu (a,)).

Mateusz Kwasnick:
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