
Analiza matematyczna � II kolokwium

Prosz¦ podpisa¢ wszystkie kartki, a na pierwszej dodatkowo poda¢ nazwisko osoby pro-

wadz¡cej ¢wiczenia (Kamil Kaleta lub Bartosz Langowski).

Czas trwania kolokwium: 60 minut.

Mo»na wykorzysta¢ t¦ kartk¦ na rozwi¡zania.

1. Podstawiaj¡c x = t6, oblicz granic¦

lim
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.

Sformuªuj wykorzystane twierdzenie o podstawianiu w granicy.

(Nie u»ywaj reguªy de l'Hospitala).

2. Wyznacz wszystkie asymptoty funkcji

f(x) =
x · ex

ex − e · x
.

Przy okre±laniu dziedziny f wykorzystaj nierówno±¢ ex > e · x dla x 6= 1.

3. Zapisz wyra»enie tg(arcsin x) w równowa»nej postaci, bez u»ycia funkcji trygono-

metrycznych i cyklometrycznych. Sformuªuj de�nicj¦ funkcji arcsinx.

4. Funkcja f jest okre±lona w przedziale (a,∞). Sformuªuj de�nicj¦ Cauchy'ego

granicy prawostronnej lim
x→a+

f(x). Udowodnij, »e granica ta istnieje i jest równa b

wtedy i tylko wtedy, gdy speªniony jest warunek: dla dowolnego ±ci±le malej¡cego

ci¡gu (xn) zbie»nego do a zachodzi lim
n→∞

f(xn) = b.

Zadanie dodatkowe (niepunktowane): udowodnij nierówno±¢ podan¡ w zadaniu 2.

Mateusz Kwa±nicki
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