
Lista zada« nr 17: caªki nieoznaczone i oznaczone

Zadania z tej listy musz¡ Pa«stwo rozwi¡za¢ zamodzielnie. W razie w¡tpliwo±ci zach¦-
cam do kontaktu (email, konsultacje). Do zada« tych wrócimy krótko na ¢wiczeniach w
kolejnym semestrze, ale obowi¡zuj¡ one na egzaminie z pierwszego semestru.

(1) Odpowiednio caªkuj¡c przez podstawienie lub przez cz¦±ci, oblicz caªki:∫
xe−xdx,

∫
x sin(x2)dx,

∫
x(sin(x))2dx,∫

ex cos(x)dx,

∫
ex sin(x) sin(3x)dx,

∫
ln(ln(x))

x
dx,∫

arcsin(x)dx,

∫
(arcsin(x))2dx,

∫
1

3
√
x+
√
x
dx.

(2) Wyznacz caªki:∫
x3 − x− 1

x3(x+ 1)
dx,

∫
x4

x2 + 4x+ 13
dx.

(3) Wyznacz caªki:∫
x− 1√
x+ 1

dx,

∫
x− 1

1 +
√
x+ 1

dx,

∫ √
x− 1

x+ 1
dx.

(4) Sprowad¹ poni»sze caªki do caªek z funkcji wymiernych, stosuj¡c wszystkie do-
puszczalne postawienia spo±ród czterech standardowych podstawie« omówionych
na wykªadzie:∫

1

sin(x) + cos(x)
dx,

∫
1

sin(x) + tg(x)
dx,∫

1

1 + tg(x)
dx,

∫
1

1 + cos(x)
dx.

Je±li chcesz, oblicz te caªki.
(5) Oblicz caªki oznaczone∫ 1

−1

(1− |x|)dx,
∫ π2

0

sin(
√
x)dx,

∫ 1

0

x ln(x)dx,

∫ 1

−1

√
1 + x2 dx.

Kolejne zadania s¡ trudniejsze. Wrócimy do nich w drugim semestrze. Nie obowi¡zuj¡

one na egzaminie z pierwszego semestru.

(6) Oblicz caªk¦

∫ √
1−
√
1− x2dx.

(7) Oblicz sprytnie caªk¦ oznaczon¡

∫ 1

−1

1

1 + ex
1

1 + x2
dx.

(8) Oblicz caªk¦ oznaczon¡

∫ π/2

0

√
tg(x)dx.

(9) Oblicz caªk¦ oznaczon¡

∫ π/2

0

3
√

tg(x)dx (dla wytrwaªych).

(10) Oblicz caªk¦ oznaczon¡

∫ π/2

0

4
√

tg(x)dx (dla naprawd¦ wytrwaªych).
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