
Analiza matematyczna 1

lista zada« 10

1. Caªkowanie przez cz¦±ci. Wyznacz caªki:

(a)

∫
x exdx, (c)

∫
ln x

x2
dx, (e)

∫
x(sin x)2dx.

(b)

∫
e2x sin x dx, (d)

∫
ln(ln x)

x
dx,

2. Caªkowanie przez podstawienie. Wyznacz caªki:

(a)

∫
ln x

x
dx, (c)

∫
xe−x2

dx, (e)

∫
ex

1 + e2x
dx,

(b)

∫
1

x ln x
dx, (d)

∫
sin(cos x) sinxdx, (f)

∫
1√

x + 3
√

x
dx.

3. Caªkowanie funkcji wymiernych. Wyznacz caªki:

(a)

∫
1

x2 − 4
dx, (c)

∫
x + 1

x2 + 2x + 2
dx, (e)

∫
1

4x2 + 12x + 5
dx, (g)

∫
1

(x2 + 2)3
dx.

(b)

∫
x

x2 − 4
dx, (d)

∫
1

4x2 + 12x + 13
dx, (f)

∫
x2 − x

(x + 1)(x2 + 1)2
dx,

4. Caªkowanie funkcji niewymiernych. Wyznacz caªki:

(a)

∫
x− 1√
x + 2

dx, (b)

∫
x
√

x + 2− 1√
x + 2 + 1

dx, (c)

∫
x

√
x− 1
x + 1

dx, (d)

∫
1
x

√
x− 1
x + 1

dx.

Wskazówka: podstaw y za pierwiastek, wyznacz x jako funkcj¦ y, zró»niczkuj.

5. Caªkowanie funkcji niewymiernych. Dowiedz si¦, co to s¡ podstawienia Eulera. Wyznacz caªki:

(a)

∫
1√

2x− x2
dx, (b)

∫
x√

x2 + 2x + 2
dx, (c)

∫
x + 1√
x2 + 4

dx.

6. Caªki trygonometryczne. Wyznacz caªki:

(a)

∫
cos x√

1 + sin x
dx, (c)

∫
(sin x)3dx, (e)

∫
1

sin x + tg x
dx, (g)

∫
1

1 + tg x
dx,

(b)

∫
(sin x)2etan x

(cos x)4
dx, (d)

∫
(sin x)4dx, (f)

∫
1

cos x
dx, (h)

∫
1

sin x + cos x
dx.
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