ANALIZA MATEMATYCZNA 1
LISTA ZADAN 11

1. Przypomnij definicje calki oznaczonej (t¢ wykorzystujaca funkcje pierwotna) oraz definicje catki
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Wskazowka: sa to sumy czeéciowe obliczonej calki dla pewnych podzialéw i punktéw posrednich.

2. Oblicz granice:
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Wskazowka: sa to sumy czeSciowe pewnej funkcji.

3. Stosujac wzor na catkowanie przez podstawienie dla catek oznaczonych[ﬂ oblicz catki
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4. Stosujac wzor na catkowanie przez czedci dla catek oznaczonychﬁ, oblicz catki
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Wskazoéwka: w (c) i (d) napotkasz nieoczekiwane trudnosci — jak z nich wybrna¢?
5. Oblicz pole i obwod obszaru zawartego pomiedzy wykresem funkcji f(z) = %x?’/Q i prosta y = x.

6.* Oblicz pole obszaru zawartego miedzy wykresami funkcji f(x) = /1 — /1 — 22 oraz g(x) =

1+ +/|z| — 22. Koniecznie zilustruj ten obszar na wykresie. Pole wynosi troszke ponad 2.

Wskazowka: Skorzystaj z symetrii i oblicz pole prawej polowy obszaru. Zwrdéé uwage na to, ze wykres g to dwa
polokregi. Przyda si¢ nastepujacy wzor (uzasadnij go lub sprawdz, jak go uzasadnia Wolfram|Alpha):
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! Obliczy¢” znaczy tu tyle, co ,udowodnic¢”.
3Wazor z ostatniego wyktadu w ubiegtym roku.



