ANALIZA MATEMATYCZNA 1
LISTA ZADAN 4
sin

1. Wykorzystaj twierdzenia granicach i r6wnosé lir% —— =1, aby udowodni¢ kolejno, ze
r— X

lim sinz = 0;
z—0

lim sin(cz) = 0;
z—0

z—0
lim sinz = sin a;
r—a

lim cosx = cos a.
r—a

)
)
(c) lim cosz = 1;
)
)

Uwaga: w tym zadaniu nie wolno korzystac z ciggtoscei funkcji trygonometrycznych, wszak wtasnie
sie ja uzasadnia!

2. Twierdzenie o granicy ilorazu nic nie méwi o istnienu lub wartosci granicy ilorazu jesli licznik i
mianownik daza do zera. Czasem jednak mozna iloraz przeksztalci¢ do postaci, w ktérej twier-
dzenie o arytmetyce granic ma zastosowanie. Na przyktad
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Oblicz w podobny spos6b granice
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3. Wyznacz granice metodami podobnymi do tych z poprzedniego zadania:
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(a) li , (b) lim , (c) lim LT
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4. Wykorzystujac réwnosé lim, g % = log, a (gdzie e = 2,71828183...), oblicz:
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Wskazowka do (c): p? = ed108eP,

5. Zatézmy, ze f jest funkcja rosnaca na pewnym przedziale otwartym zawierajacym 0, spelniajaca

f(0)=0i lir% fECx) = a. Niech f~! bedzie funkcja odwrotng do f. Oblicz lim,_.o I~ (@)

T .

Wskazéwka: podstaw = = f~1(y).
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