Studium Talent 2018, Lista 8
Zad. 1. Dany jest odcinek dtugosci a > 0. Skonstruuj odcinki dtugosei: /a, a, a, ‘a.

Zad. 2. Dany jest fragment pewnego ciggu. Podaj wzor, jakim mozna opisa¢ wyrazy tego ciggu,
np. dla ciagu (1, 3, 5, 7, 9,...) takim wzorem moze by¢ a, =2n —1,n =1,2,3,4, ....

a) (1, =1, 1, =1, 1, —1,...), b) (1, 1, 2,2, 3,3, 4,4, ...) «¢) (1, 4, 27, 256,...)
Zad. 3. Zbadaj monotoniczno$¢ (dla n > ng) ciagu o wyrazie ogblnym:
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Wskazéwka: Nasladuj przeprowadzony na wyktadzie dowod dla ciagu (1 + ) ; skorzystaj z nie-
n

a) a, =n®>—mn, b)b, =

1 n+1
Zad. 4. Badajac ilorazy wykaz, ze ciag f, = (1 + ) jest malejacy.
n

rownosci Bernoulliego.

Zad. 5. Zbadaj ograniczono$¢ (z dotu, z géry) ciagu o wyrazie ogblnym:

B) an =5, b) 5 ) en=(-2" d)dy=ViZin-n.
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Zad. 6*. Czy ciagg o wyrazie ogdlnym a, = 1 + % + % + i + ...+ % jest ograniczony z gory?
Innymi stowy: czy wraz ze wzrostem n suma 1 + % + % + i + ...+ % rosnie do nieskonczonosci czy
tez nie? Odpowiedz na to pytanie znana byta w Europie juz w XIV wieku.

Zad. 7. Korzystajac z arytmetyki ciggéw, oblicz granice ciagéw o wyrazie ogdlnym:
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Zad. 8. Korzystajac z twierdzenia o trzech ciagach, oblicz:

a) lim, oo /27 + 3"+ 57, b) lim, oo ¥/n3+n2+1, c)lim, .o L
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Zad. 9. Korzystajac z twierdzenia o trzech ciagach, wykaz, ze:
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Zad. 10. Dla kazdego ciagu a,, dazacego do nieskonczonosci, lim,, . (1 + ) = e. Wykorzy-
an

stujac ten fakt, oblicz granice podanych ciagow:
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Zad. 11. Dla n > 6 niech K,, oznacza dlugos¢ najkrotszej, a D, dhugo$¢ najdtuzszej przekatnej
n-kata foremnego o boku dtugosci 1. Oblicz granice lim,,_, o, K,, oraz lim,,_., D,.
Wsk. Jaki jest promien okregu, w ktory mozna wpisa¢ n-kat foremny o boku 17



