11.

Lista zadan nr 5

. Udowodnij, ze jesli ciag a, jest zbiezny do a, to ciag Srednich Cesaro

1 k
bk:%;an

réwniez jest zbiezny do a. Uzasadnij, ze twierdzenie przeciwne nie jest prawdziwe.

. Dowiedz sie o sumowaniu metoda Abela.

. Udowodnij, ze gdy k > 0, to

1 V1
—/ Fr(x)dx = 1.
27 J_,

Udowodnij, ze 0 < Fx(x) < min(k + 1, kil n?/x?) dla kazdego x € [—r, 7] \ {0}.

Udowodnij, ze Fx(x) — 0 gdy k — oo dla kazdego x € T \ {0}.

. Udowodnij, ze gdy 0 < k < [, to

SUR(x) = S () 4 T D).

. Uzasadnij, ze ciag ﬂFk spelnia warunek (A) z & = 0, warunek (B) z &, = \/7/(k +1)

oraz warunek (C) z & = v/r/(2k + 2).

. Udowodnij, ze jeéli funkcje ¢ € Z£1(T) przyjmuja wartoéci rzeczywiste oraz

kh_)rrgo (/_:+'/€”) or(x)dx =0

dla kazdego ¢ > 0, to spelniony jest warunek (B). Sformuluj analogiczne twierdzenie
dla warunku (C).

. Uzupelnij dowod czescei () i (d) twierdzenia
10.

Niech ¢ bedzie jednoscia aproksymatywng oraz ¢k (x) = ¢r(—x). Udowodnij, ze dla
feC(T)iue A (T) zachodzi

[ o= [ reaeoun.
=TT =TT
Wywnioskuj, ze jesli p € M (T), to u * ¢r(x)dx dazy *stabo do p.

Wywnioskuj z poprzedniego ¢wiczenia, ze jesli p € M (T), to oxu(x)dx dazy *stabo
do pu. W szczegdlnosci jesli fi(n) = 0 dla wszystkich n € Z, to u = 0.


http://en.wikipedia.org/wiki/Abel%27s_theorem
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